Metpwol Xopot xou n Tonohoyia toug,  12/6/2025, A. Téhoc

Oépa 1. (2,5 pwov.)

o) Eotww (X, p) évac petpixde yodpoc. Ti ovoudleton ouvextixr cuviotidoo tou X;
(Vo avopEETE TOV 0pLOUG). 2T GUVEYELDL Vo ATtOBEIEETE OTL Ol GUVEXTIXES GUVIO TOOES
Tou X anoteAolv Blaueplon Tou cuvolou X (Bn)\o@r’] oTL elvon un xevd, éva avd 600
uroclvola Tou X v omolwyv 1 évwon eivor ion pe X).

B) Oewpolpe tov (R?, pg), 6TOU po elvan cuxheldela petpinh. Na dooete mopdderypo
evic utoouvérou E tou R? dote 10 E va €yEL 000 CUVEXTIXEC CUVIOTWOES, TO E va
EYEL MOl CUVEXTIXT oUVIOTGO (Var elvan dnhodY| oUVEXTIXG), xou To E° vor éyel Tpelg
OUVEXTIXEC CUVLC TMOEC.

Ocua 2. (2 pov.)

o) No Sratunedoete xan vor amodel€ete Tic Baotnég ILOTNTES TWV AVOIXTHOY GUVORDY EVOC
UETEWOU Y OEOU.

B) Av (X, p) elvan évoc petpude ywpoc xaw A eivor évor utoovoro tou X, vo dellete
61 to mopdrywyo obvoro A’ tou A (Bnh. To clvoho Twv onueiwy cuooweeuoTc Tou A)
elvat xAeloT6 unochvolo tou X.

Oépa 3. (2,5 pwov.)

o) ‘Eoto (X, p) xou (Y, d) duo petpwol yweot xar f: X — Y wa cuveyhc cuvdptnon.
No dei€ete 6t av K elvan évo ouunayée unocivolo tou X t6te 10 f(K) elvan éva
ouurayéc utochvoho tou Y.

B) 'Eotww (X, p) évac ouvunayhc petpixde yweos, f: X — X wa ouveyic ouvdptnon
X (T )nen (o axohovdia oto X dote va woylet p (f(z,),x,) — 0. No dellete 6 n
ouvdptnon f €yel otadepd oruelo.

Ocpa 4. (1,5 pov.)

Ocwpolye tov petpwd yoeo (Q, p), émou Q eivar 0 GlVORO TV ENTHGV apiPGY X
ue p oupPoliloupe TN oyeTX UeTEWH amtd TN ouvidn ueteuxr Tou R. No Seilete ot
oev undpyet petpuh d oto Q 16odlvaun tne p yioe v onola o (Q, d) va etvon TAHENC.
(Tréde&n: No yenotponoioete 1o Ocwpernua Baire).

Oépa 5. (1,5 pwov.)
‘Eotw (X, p) évag petpinog yweog xou K, F' duo un xevd utocivolo tou X pe 1o K va
elvon oupmoyég, 1o F va etvon xhetoté xon va toyVet KNF = (). Na Seifete p(K, F) > 0.

Ocua 6. (1 pov.)
Av (X, p) ebvan évac Yetpixdc yopoc xon (K, )nen etvon pior @divouvoo oxorovdia and

un %xevé oupumoryt) utocUvola Tou X va detlete 6Tt N K, # 0.

n=1

Kaohy Enituyia!



